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BEN si determinino le equazioni di due simmetrie assiali o e ¢ la cui composizione go¢ dia luogo alla trasla-
zione di equazione:

1x’ =x+V5
y'=y=-V5
Si determinino poi le equazioni della trasformazione che si ottiene componendo le due simmetrie in ordi-
ne inverso goa.

A Le rette re s d’equazioni rispettive y=1+2x e y =2x—4 si corrispondono in una omotetia o di centro
l'origine O. Si determini o.



SOLUZIONE DELLA PROVA D'ESAME
CORSO SPERIMENTALE ¢ P.N.l - 2005

L 3 P composizione di due simmetrie assiali rispetto a rette parallele € una traslazione di vettore perpendico-
lare alle due rette. Per dimostrarlo consideriamo un punto P a distanza rispettivamente d e d+ b rispetto
alle rette re s. Tutti i trasformati di P rispetto alle possibili composizioni di simmetrie rispetto a queste due
rette appartengono alla perpendicolare condotta da P alle rette. Il simmetrico P' di P rispetto a # avra di-
stanza h— d da se distanza 2d da P. 1l simmetrico di P’ rispetto a s avra, quindi, distanza 2d+ 2(h— d) =
2h da P. Come si pud notare tale distanza non dipende dalla posizione di P rispetto alle due rette e si trat-
ta percio del modulo di una traslazione. E da notare che h pud anche essere negativo, e questo definisce il
verso della traslazione.

La trasformazione considerata ¢ una traslazione di vettore perpendicolare alla bisettrice del 2° e 4° qua-
drante, quindi le due rette rispetto alle quali vanno effettuate le simmetrie sono parallele a y= x.

Il modulo del vettore ¢ \/(\/5)2 +(=V5)2 =V10, quindi la distanza tra le due rette deve essere V10/2.
Questo succede quando, scritte in forma esplicita, il loro termine noto differisce di V2:-V10/2=V/5,
perché le due rette sono inclinate di 71/4 rispetto all’asse . Quindi le due rette sono della forma, nell'ordi-
ne, y=x+ke y=x+k— V5, con k qualsiasi. La composizione inversa dara come risultato una traslazio-
ne di vettore con uguale modulo e direzione rispetto a quello della traslazione considerata, ma di verso
opposto. Tale composizione ¢ percio:

{x’Zx—\/g
y’zy-l—\/g

! X=

L 6 B equazioni di una generica omotetia di centro l'origine sono { . e le inverse
)=

y:

w|‘<\av|>i

Sostituendo nell’equazione di 7 si ottiene y= 2x+ k. Confrontando con 'equazione di s si ricava k= — 4.



